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Hoofstuk B1

Funksies

B1.1 Lineére funksie:
Hersiening!

Standaardvorm: y= mx+c¢ met m = 22 7N s die gradiént en c as die y-afsnit.
X, — X

Datum:

Oefening 1:

(1) Skets die volgende pare reguitlyne telkens op dieselfde assestelsel en bepaal die

gemeenskaplike snypunt vir elk:
(a) x-y+1=0en x+y=3 (b)

2y ) T -0

2Zy+ 1l =x en x+y=1

x-j+r=oq--®
x._m%: (-—t;o) :Jc—avfs.‘ (1;0)
L-:‘Cﬁg-' (0;-9'?

Xty =)~ ——(2)

L,,-—C:v%,' (o;r)

3&+j =32 ~---(@
x Zeds: (a;o) g—q’ﬁ:&" (fIJC’)

L;‘cn[:'i-' (0;3) %~g .

{c) Zx+3 =y en 2Zy-dx+6=20 (d 4 +2y=-3 en 2y + 15=3x

;zx+7,-——j--—@ 40C+24 =-3 __-(1]
< —cts: (-5_3‘0 ~x —ats ! (hf}."o)
—c:?(:S.' (0'3) u~o7[5.' (o'_'.:%)
—5’ T N 7
23‘4x+é =0 . --(2 ajf/5“=3x__--@
ac—o{s-'(gl'cﬂ o(~c:7%.' (5','0)

L,,'-G'é.' (O"e’ Lf"q%‘. (O:-%_)
P / - /

(2) Bepaal die vergelyking van die reguitlyn:
(b} deur die punt (4 ; 0) en ewewydig

(a) deur die punte (1;3) en (2: -1)
i Xayga aan 3y + 6x -2 =0

ya-y, . —i=3 _ T4
mzx;—xl, 2~ 1 J L 3 S LA 2

vy
y = —adct 3
[

-4y = ™ DC'";’C,)
7

T

— 3=~ (cc~1) LM, Ee =M, ///éme)

-y, = mmlac—x, )
T /
b~ O

g

e (L

= sty

= -2 (x*a)

-3
e = THX T ]
\j -
= TaAd+ T







(c) deur die punte (_3: :-7) en (_3: 4) {(d} deur die punt (0 : 2) met *n inklinasie
van 135°
oC T3 i+ a/éel Ipu"‘nle M= ‘Ql_-ch &
S XX =3 M= 4ten 135°
—F A~ /‘C
m = —j c/e:..r- (o‘,'Q )
Ly T M+ C
v
Gy = S IX D
. A z? C . .
(3) Die punte (3:5).(0:4) en (-1 :m) (4)3x -2y =3enpx+1=2is
is kollineér. Bepaal die waarde van m. loodreg op mekaar. Bereken p.
=5 = 2
aa = o -3 - = — 3 3:{"25:3 oy PDC:’-]:Q.\;]'
Mo o meyg 4
Mac = ~—i=—a T =i 32x-3 T2y u='§x"'2
N J
 kollocd is s Erc e
maor _wi— kollmeer is g = Mac =2 2 =Yy
£ ~-g .
3 - /-?J /Lme L. 185, M, xMm, ==
- Y3 x P .
~ ! "3(m‘4) Xt T
_ 3P
=/ T 3 -it2 4 T
H = 3m m‘=é_/ D20 T —4
—_—— 7
p [y -_(t
B1.2 Kwadratiese funksie (parabool): L 3,
B1.2.1 Skets van die parabool:
B1.2.1.1 Standaardvorm 1:
y=a +bv+ec
Invloed van a: [Vorm!]
Asa>0:U en as a<0:/\
Invioed van b: [Simmetrie-as!]
As simm-as (x) = 32 > 0 danis: As simm-as (x) = 3= < 0 danis:

u ¥

h
>
y

x

1
1
1
!
[

As simm-as (x) = 22 = 0 danis:

F 3

e el
r
»

Invloed van c: [y-afsnit!}

¢ verteenwoordig. net soos by die reguitlyn. die y-afsnit van die parabool.
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Vb. I Skets die volgende: y = 2xT+ fx + 16

e o o o o ok ok

Stap 1 [Skryf vergelyking in standacardvorm] : y=a' +2x+ 8
Stap 2 [Interpreteer die vorm]: a < ()
Stap 3 [Bepaal die y-gfsnit]: ¢ = 8 of stel x=10 soy-afswit: (0 8)

Stap 4 [Bepaal die x-afsnit(te)]: Daar kan rwee, een of geen x-afsnit(te) wees.
Stel y =0 - 0=x"+2x+8§
0=x7-2x-8
0=1(x-4h)x + 2)
Lox=d4 of x=-2
. x-afsnitte; (4,0) en (-2:()
NS: Indien duar nie fuktore is nie. maok gebruik van die formule!

Stap 5 [Bepaual die vergelyking van die simmetrie-as]:  Formule > x o
. N —
Uit standaardvormis a« = -l en b = 2 — X = ,,’_‘;,
x = 2 =]
I s - . . . - . =) -2
of die simm-as is presies tussen die twee x-afsnitte: . simmi-as = 222 = $ =1

Stap 6 [Bepadl die draaipunt se kodrdinate]:
Vervang x = I (simm-as) invgl van stap 1
Ly =Xt o+ x4+ 8
Ly =) 2+ 8

Ly=-1+2+8=29 L DP=¢1:9)
Stap 7 [Skets die funksie se kromme]: Al
Toon x-en y-afsnitte en draaipunt 1D
duidelik aan. sf !
|
Afleidings: i
1
1
Maks waarde van 9 <4+ 51 T
Defvers: x e R :
Waarde vers: y < 9 L
v I
Qefening 2: Datum:
(1) Skets die volgende funksies op verskillende assestelsels: (Skets links!)
(@ y=x" + 8+ 12 Vorm: a>o
] 6 +(=a)
o —afs (o ra) Stram—GS: X = =
tj__— T ———
x—afs: X = Ty
2
O= ¢ +EICHD DP: G ® C-a) sl )+13
o= C’DC-FGXDC'FQ) = lE = BRI
=-4 o'ﬁ X ==-2 uy =~ 4

(_6.:0) (-&;o) .'-J DR = (—4; -4)




Y

A
S

v

()

(e




® y=x'-x+6
Vofm' O<O LA
u-—cp@.‘ (O 6)
T~ ! 2
x—c:ff’-' o =~ ~oc+6

Z
O = 2"+ x -6
O = (961—3>(x—_1)

D= -3 01[

2 TR
(-2¢) (a,c)
7 4
‘ — b -~
<ltenm =S DC T a& T (=)
oC < _,—ei
DP: g = =(-4)'s (3) +¢
Lle: — [:)"‘i-f'é
G = T4 ke %:t
Yo s
L - N
o/ : as

@ y=x'+dx+1

Verm © g 20
7 /
2 gl

>2C — 2G

= (-,,2)2 +z+(—-&)7‘-/

D
N
\

= L+—8-7L/

Gy = -3

.JDP -2’3 )

(© 2y =2x" - 6x +4
:QCZ-—-3DC_+°2
Uorm.’ G 20 /\\f
w-ch: (o'a)
v T2
x_m[_;: O = 2 32X +2
= (DC'—Q)(_DC-*E)
20 = R 07£ o= |
(.?;0) (/',0)
Swnm—GS§ . oc = Q
_ -2_d
T =2 — {3
DA = = (3)3_ 3(3)
> = 22—"“54—2
J S, 2
U _L_‘Fi —
&G T £y
o/ : L
. DP(%/“ Lf)
(e) y=-xz-2x-3
Vorm:  a<o LY
u—c?é;‘: (O"‘S)
7 ’ 2
:):-—6}7[5' O = =X —25¢—3

<
) =QC+’2DC+%

oc =

- a.—_»‘/\/(.;z)zt‘“ ((z)

= 2017
-4 A-§

=3

Geern K co-tels
=D Getr DC——Q{Sn/'?L?[e
= _ s e

Srenr—~ &S T e = 2 (1)

D_/): (., = — (“'I)e"Q /"'")_3
= - (:)’f“-?‘g
L,,:-—/~f-02"?
< - _
[ o2
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(2) Beskou: f(x) = 2x* - 3x + 1
(a) Skets f. Toon alle berekeninge.

/\
F()c):u 592_)C2"3.9C+/ l/orr"\,' o 7O \]\
: —b
L,;—-C-?'é". /c)‘ /) SIMM=GS T DC = o
_&' / == = —[—-3) :-.‘_5’..
20 —G7y L o = Do =R/ 2CT 37a) Z.
2
cr= (.2>c—;>(>c—r) DP? &4=Q(§3)"3(2§ )
- 2x 9 _
2x—1=C _oF =y = 2272 - L 4y
_ 4L = 2 _ &5
o T 2 Ly ot Py =
<o _ 1 =z 4
&G~ i 'D/O('Z,_ &
o/
(b) Skets op dieselfde assestelsel as in (a): g:x— -3x + 3. Toon alle berekeninge.
= =204 3
;c—a%‘ u-c:?gi (o’?)
C = ~-3>x+ 3
323¢ = 3 .o = - ///C’)

(c) Bepaal die volgende: (i) g se definisieversameling.
(ii) f se waardeversameling.
(111) Vergelyking van f se simmetrie-as.
(iv) Die kodrdinate waar f n g.

(i) >c e K
(u) j Z ‘é
(f'f‘f') ¢ < %
/;'J) BL., ﬁ(i‘o) en 86—1'6)
C —J / 7
(3) (a) Skets die volgende op dieselfde assestelsel: p(x) = x* - 2x en q(x) = 4 - x?
p(x)iq:pcz-.zbt U ()= o, = q‘xg L//ll
_J ) ’ / </
u—c;%S: (O’O w —G7S (O'L-f-)
T / - -~ 7 )
x-m@f = D¢ T 25C x—c?v[S' O T a4
O = oC (Dc—-zl o= (2—:C)C;+x)
oC=O a7£ > = 2 > = 2 07[ ¢ = -2
. . CH+R . 2 +(-2) _
<t —GS . OCET 5T = SmM-gf Lo D¢ T T, T
DP: =(,)*-=20) D, = L{-“(C)Z
= = J
G = /-2 =-7 C, T Y
v

DA (1;=1) - DPY(o 4 )
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(b) Bepaal die volgende aan die hand van die grafieke in (a):

(i} Definisieversameling van p. (ii1) Min/Maks waarde van q.
(i) Waardeversameling van q. (iv) x as p(x) = q(x).
(f) Dp3 sce K (il'l‘) mc,,(&. (_,\JGC-fc_‘le ucn 4y

[

(i) L/Jc;I LJ;\</+ (“’) Eu 9(:& o)
er\ 3(‘ 3)

B1.2.1.2 Standaardvorm 2:

y=ax-p)t o+

Invioed van a: [Vorm!]

Asa>0: U en as a < 0 /\
Invloed van p: [Simmetrie-as!]

Simme-as se vergelyking: x = p

Invioed van q: [Min/Maks!]

q verteenwoordig die y-kotrdinaat van die draaipunt. S DP =(p:.q)
Vb. 2 Skets die volgende: y=(-17 -
FEFEEPY ]
Stap I [Interpreteer die vorm]: a > () U

Stap 2 [Bepaal die draaipunt se kodrdinate]: DP = (p:qg) = (1, -4)

Stap 3 [Bepaal x-afsnit(te)]: Stel y =

0=0x-01°-4 of 0=nx-17 -
= - 1)? 0=x" -2x+ 1 -4
1 = x -1 0 =x? -2x-3
+2=x-1 0 =mx-3Hx + 1)
x=+2+] of x=-2+1 x=3 o x-=-1
x =3 x = -] S x-afsnitte: (3 0) en(-1;10)
Stap 4 [Bepaal y-afsnit]: Stel x =10 Stap 5 [Teken grafiek!]
Ly = (0 - 1) .
C = A
sy = (B¢
Ly =1-4
Ly =-3

soy-afsait: (0 -3)

Afleidings: ¢ = \
3

Min waarde van -4
Defvers: x e R
Waarde vers: vy > -4 \
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Oefening 3: Datum:
(1) Skets die volgende funksies op verskillende assestelsels: (Skets links!)
@ y=2x+1" -8 lorm: B y=-(x+2?+1 Vorm: /)

DP: (-1 -5) DP: (—.2!':)

:7C-q—;[5' o= Q_()C+I>2‘—8 x—-C?'f[S.' o= —(:;C-J-Q)J-#l
'8’:-1(:>C+J)2 (DC-}';Z)Z.:}
4:(x+:)2 Scr2 2= F)

*+ 2 = o4 Sc = — ) O7C S>C =~ 2
e | c)?C SE 5 g L,,-c;vé: ((_/_;:— (cw-;z)l—ﬁ}
L.f—c')[s' g =2(cri)’=s L=~ (2)° 4
J 2 d
= 20) -5 L, = — 4ty
_ </
L = -6 Gy = =3
J /
© y=3x+3? Vorm: ¢\ @ y=@x-2+2 Vorm' S
DP: (-3 0) DP: (2 a)
2
:)C—Cng.' o = ~-3 (Dai-a) .)C-c:7[5'- o= (x—&)p\ﬂ-o’l
G = (erB)z ";Z:(Dc-;a)z
>C=~-3 O’7C >c = -3 Y- T o>c-=22
(,,—G-)Q.' iy = -3 (o+%>2 Génefj //?—cp/--. C}@eﬁx-cl[r_
o J 2 _é ' N2
j—-3(3) PRd=2A 3:(o—az)+e
(¢ = =23 (‘?) R s
J
g T TR7 by = 6
v u
(2) Beskou: hxx— -(x + 1)* - 3
(a) Skets h. Toon alle berekeninge. Vorm: [\_J
DP: (—y -3)
= - , -
x-cts o= — (o) =3 Py g
— = z
(oc+1) = —3 35“(07’-/)—3
OC ) =/-3 j:—(f)l—%
Geen IR -co/ L= — -3
7 <J
o Geon x—G"G. G = —
< “

(b) Skets p(x) = -x* - 3 op dieselfde assestelsel as (a).

&>
)

i

I
v
0~
®

- 51—6&4—0)2—3 £V xX -

DF: (o,'~3) > =-3
o (o -3) o =243’
v ’ Geen 2c—a % -
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(c) Beskryf die transformasie van h na p soos in die grafiek van (a) en (b). Watter invloed het
sodanige transformasie op die vergelykings van h na p:

J‘L Skuhrf @eml'wﬁ‘f‘c/ NG /f‘j}j, Qrny ’;o '/C UE/Arj Df'e r'\oé'_f,. wcscroé

uen_ =3 L’fj" clése/%, rcce _sioen -GS ske o NG reG.s

(d) Bepaal die vergelyking van die (e) Skryfdie waardeversamelings van h
reguitlyn deur die draaipunte van die €n p neer:
twee parabole:
v =-3 oty § -3 I/ VRN
u J T

B1.2.1.3 Standaardvorm 3:

y=ax -x)x-x,)

Invloed van a: [Vorm!]
Asa>0: U en as a < 0: /\

Invloed van x, en x, : [x-afsnitte!]

Parabool sny x-as by x, en x,.

Vb. 3 Skets die volgende: y =2(x - 3)x + 1)
e e ok ok ok ok %k
Stap 1 [Interpreteer die vorm]: a > 0 .. U

Stap 2 [Bepaal die x-afsnitte]: x, = 3 en x, = -]
cox-afsnitte: (3:0) en (-1:0)

Stap 3 [Bepaal die vergelyking van die simmetrie-as]: simm-as il ; *:
3+ (-1) -
2
Stap 3 [Bepaal die draaipunt se kodrdinate]:
Vervang x =1 (simm-as) invergelyvking .. y = 2¢(I - 3)(1 + 1)
Sy = 2-2)2) = -8
S DP = (1;-8)
Stap 4 [Bepaal y-afsnit]: Stel x = () Stap 5 [Teken grafick!]
Ly =200 - 30+ 1) .
Ly o= 2-3)(1) A |
S }’ = -6 |
S y-afsnit: (0 -6) I
|
Afleidings: '
— T
Min waarde van -8 \ I
Defvers: x e R BN
Waarde vers: y > -8 1(%:-8)
|

v
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Oefening 4: Datum:
(1) Skets die volgende funksies op verskillende assestelsels: (Skets links!)
@ y=3x+DE-1) Ugem: LV b)) y=&+2x-3) Voem: RS
x-aéz (—:;.CD (:‘o) >c —ah (~2'a) (3¢c)
) -l+f , ! —-a+3{ i
Dlenm—ag S - oC = T Simen—as L o¢ = o = o
DP &4:_3(0‘#!)(0—1) DF j: (,,i'}‘Q)(.?_ 3)
= =3l ) - (2.;1)(—,2.1)
5 = 3 Cb'f = - é 4
DP (m 3) T)P (5’_-62};_)
.1[ LR (Cl-}- = ’7[ . = )(
Ly =G75 " (L] 3 IXO b.;C‘fJ' - (o+;g og)
Ly T3 u = (ol )(_3)
</ J
T T 5
v
(2) Beskou die volgende: fix) = 2(x - I)(x +2) en gx)=2x° -2x - 4
(a) Skets f en g op dieselfde assestelsel. R T
'FZ DC"G?CS'. (I' C)) (,;2 C/) < s DC-'C;'JCS: o= DCZ_ o>C-2
- T
Simm-cs! X F .’L - -E o = "2)/3('”)
- urg(‘.&'-;)(‘éﬂz) x 2 7[ x-—/
EAEEYE) | =
5,‘ (-?.(2. Simm-Gs . 2C = SL=-2
4 T -4} DF: 9-2(1) -2(3)-y
\
. DP (-4 --43) VT
' J
qu@ij—a(o—))(on;) DP (pl, T4 2
=2 (-1 )G ) Goahs cals) “2l)-y
u ~ d
L =~ —4 =Ty
v, 7

(b) Skryf g indie vorm g(x) = a(x - x,)(x - x,)
q(x) =:.29¢2—.2x—q
q(x>:¢2(xz~>c: —a )
:C/j? (x) =2 (:vc *Q)(DC+1>

(c) Beskryf die transformasie van f — g. Verduidelik ook die verband tussen die vergelykings
vanf en g en die transformasie.
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Die uef‘C}(i/u/CJ'm c; < (L 7£ S C? /5 cj@if’/?@é
he A /we c/ i« 741,&%5 L e Ac; bies /s

dr‘:\jC‘Pc_,u/ f’\CA@W /’_\ O/C‘ P = alaal J: q(x— :J:,)(:?C"DC_L)
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